
 

 

 

 

 

 

 

    
    

    

    

    

    

Lección 4Lección 4Lección 4Lección 4    
Factores y MúltiploFactores y MúltiploFactores y MúltiploFactores y Múltiplossss    

    

ObjectivosObjectivosObjectivosObjectivos    

• Entender qué son los  factores y los múltiplos 

• Escribir un número como un producto de sus factores primos 

• Hallar el máximo común factor y el mínimo común múltiplo de dos 

números 

• Usar el orden correcto de las operaciones  
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Como el sistema de medidas estándar es usado comúnmente en los Estados Unidos, esas 

unidades de medida (inches, feet, yards, miles, pounds, ounces, cups, pints, quarts, y gallons) han 

sido dejadas en inglés.  Estas unidades de medida aparecen en mayor detalle en la lección 14. 
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Un día, un grupo de amigosUn día, un grupo de amigosUn día, un grupo de amigosUn día, un grupo de amigos y tú y tú y tú y tú deciden jugar al baloncesto.  Hay 12 personas en total, y trata deciden jugar al baloncesto.  Hay 12 personas en total, y trata deciden jugar al baloncesto.  Hay 12 personas en total, y trata deciden jugar al baloncesto.  Hay 12 personas en total, y tratassss de  de  de  de 

decidir cómo separar los equipos.  decidir cómo separar los equipos.  decidir cómo separar los equipos.  decidir cómo separar los equipos.  TTTTu amigo Ramón sugiere que juegueu amigo Ramón sugiere que juegueu amigo Ramón sugiere que juegueu amigo Ramón sugiere que jueguennnn un torneo con varios  un torneo con varios  un torneo con varios  un torneo con varios 

equipos.  ¿Cuántos equipoequipos.  ¿Cuántos equipoequipos.  ¿Cuántos equipoequipos.  ¿Cuántos equipossss diferentes puede hacer usando 12 perso diferentes puede hacer usando 12 perso diferentes puede hacer usando 12 perso diferentes puede hacer usando 12 personas?nas?nas?nas?    

    

Podemos pensar en este problema usando la multiplicación.Podemos pensar en este problema usando la multiplicación.Podemos pensar en este problema usando la multiplicación.Podemos pensar en este problema usando la multiplicación.    

TúTúTúTú y  y  y  y ttttus amigos pueden ser considerados como 1 grupo de 12 personas,us amigos pueden ser considerados como 1 grupo de 12 personas,us amigos pueden ser considerados como 1 grupo de 12 personas,us amigos pueden ser considerados como 1 grupo de 12 personas,    

                1 12 12× =     

PuedePuedePuedePuedessss separarlos en 2 equipos de 6 personas, separarlos en 2 equipos de 6 personas, separarlos en 2 equipos de 6 personas, separarlos en 2 equipos de 6 personas,    

                2 6 12× =     

o 3 equipos do 3 equipos do 3 equipos do 3 equipos de 4 personas.e 4 personas.e 4 personas.e 4 personas.    

                3 4 12× =     

También puedeTambién puedeTambién puedeTambién puedessss hacer 4 equipos de 3, 6 equipos de 2, o incluso 12 equipos de 1.  hacer 4 equipos de 3, 6 equipos de 2, o incluso 12 equipos de 1.  hacer 4 equipos de 3, 6 equipos de 2, o incluso 12 equipos de 1.  hacer 4 equipos de 3, 6 equipos de 2, o incluso 12 equipos de 1.     

        4 3 6 2 12 1 12× = × = × =     

Si ordenamos todos los números enteros que se usan para multiplicar por 12, son:Si ordenamos todos los números enteros que se usan para multiplicar por 12, son:Si ordenamos todos los números enteros que se usan para multiplicar por 12, son:Si ordenamos todos los números enteros que se usan para multiplicar por 12, son:    

1,1,1,1,    2,2,2,2,    3,3,3,3,    4,4,4,4,    6,6,6,6,    12121212    

ObservaObservaObservaObserva que 12 es  que 12 es  que 12 es  que 12 es divisibledivisibledivisibledivisible por todos esos números. por todos esos números. por todos esos números. por todos esos números.    

Son todos Son todos Son todos Son todos factores de 12.  Le de 12.  Le de 12.  Le de 12.  Leeeee la siguiente definición con mucho cuidado. la siguiente definición con mucho cuidado. la siguiente definición con mucho cuidado. la siguiente definición con mucho cuidado.    

    

• Cuando los números enteros, excepto cero, se multiplican juntos, cada número es un Cuando los números enteros, excepto cero, se multiplican juntos, cada número es un Cuando los números enteros, excepto cero, se multiplican juntos, cada número es un Cuando los números enteros, excepto cero, se multiplican juntos, cada número es un factor    

del producto.  Así mismo, si un númerodel producto.  Así mismo, si un númerodel producto.  Así mismo, si un númerodel producto.  Así mismo, si un número entero se divide exactamente entre un número, entonces  entero se divide exactamente entre un número, entonces  entero se divide exactamente entre un número, entonces  entero se divide exactamente entre un número, entonces 

el divisor y el cociente son el divisor y el cociente son el divisor y el cociente son el divisor y el cociente son factores de ese número.  Por ejemplo, 2 y 7 son factores de de ese número.  Por ejemplo, 2 y 7 son factores de de ese número.  Por ejemplo, 2 y 7 son factores de de ese número.  Por ejemplo, 2 y 7 son factores de    14 14 14 14 

porqueporqueporqueporque    2 7 14× = , y también porque , y también porque , y también porque , y también porque 14 7 2÷ = ....    

    

En el problema del baloncEn el problema del baloncEn el problema del baloncEn el problema del baloncesto, dijimos que dos maneras diferentes de agrupar eran esto, dijimos que dos maneras diferentes de agrupar eran esto, dijimos que dos maneras diferentes de agrupar eran esto, dijimos que dos maneras diferentes de agrupar eran     

3 4×  y  y  y  y 4 3×     

Cuando hacemos una lista de los factores de un número, necesitamos sólo contar cada factor una Cuando hacemos una lista de los factores de un número, necesitamos sólo contar cada factor una Cuando hacemos una lista de los factores de un número, necesitamos sólo contar cada factor una Cuando hacemos una lista de los factores de un número, necesitamos sólo contar cada factor una 

vez, entonces no escribavez, entonces no escribavez, entonces no escribavez, entonces no escribassss el mismo factor dos el mismo factor dos el mismo factor dos el mismo factor dos veces. Así, 3 y 4 se  veces. Así, 3 y 4 se  veces. Así, 3 y 4 se  veces. Así, 3 y 4 se mencionanmencionanmencionanmencionan sólo una vez como  sólo una vez como  sólo una vez como  sólo una vez como 

factores de 12.factores de 12.factores de 12.factores de 12.    
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1. 1. 1. 1. HazHazHazHaz una lista de todos los factores de los siguientes números: una lista de todos los factores de los siguientes números: una lista de todos los factores de los siguientes números: una lista de todos los factores de los siguientes números:    

a)  24a)  24a)  24a)  24    

    

    

b)  10b)  10b)  10b)  10    

    

    

    

c)  36c)  36c)  36c)  36    

    

    

    

    

Todavía pensando en 12, decimos que dos de sus factores son 2 y 6.  Todavía pensando en 12, decimos que dos de sus factores son 2 y 6.  Todavía pensando en 12, decimos que dos de sus factores son 2 y 6.  Todavía pensando en 12, decimos que dos de sus factores son 2 y 6.      

ObservaObservaObservaObserva que 2 no tie que 2 no tie que 2 no tie que 2 no tiene factores otros que 1 y sí mismo, 2.  Debido a este hecho, 2 se define como ne factores otros que 1 y sí mismo, 2.  Debido a este hecho, 2 se define como ne factores otros que 1 y sí mismo, 2.  Debido a este hecho, 2 se define como ne factores otros que 1 y sí mismo, 2.  Debido a este hecho, 2 se define como 

número número número número primo....    

    

• Un núUn núUn núUn númmmmero es ero es ero es ero es primo si sus  si sus  si sus  si sus únicosúnicosúnicosúnicos factores son 1 y sí mismo. factores son 1 y sí mismo. factores son 1 y sí mismo. factores son 1 y sí mismo.    

Por ejemplo, 5 es primo porque ningún número se divide por él exactamente excepto 1 y 5.Por ejemplo, 5 es primo porque ningún número se divide por él exactamente excepto 1 y 5.Por ejemplo, 5 es primo porque ningún número se divide por él exactamente excepto 1 y 5.Por ejemplo, 5 es primo porque ningún número se divide por él exactamente excepto 1 y 5.    

    

    

6, por otro6, por otro6, por otro6, por otro lado, tiene más factores.  Todos los números que se dividen exactamente por 6 son lado, tiene más factores.  Todos los números que se dividen exactamente por 6 son lado, tiene más factores.  Todos los números que se dividen exactamente por 6 son lado, tiene más factores.  Todos los números que se dividen exactamente por 6 son    

        1,1,1,1,    2,2,2,2,    3,3,3,3,    6666    

Porque hay factores de 6 además de 1 y 6, decimos que 6 es un número Porque hay factores de 6 además de 1 y 6, decimos que 6 es un número Porque hay factores de 6 además de 1 y 6, decimos que 6 es un número Porque hay factores de 6 además de 1 y 6, decimos que 6 es un número compuesto.  En otras .  En otras .  En otras .  En otras 

palabras, es una palabras, es una palabras, es una palabras, es una composicióncomposicióncomposicióncomposición de muchos factores. de muchos factores. de muchos factores. de muchos factores.    

    

• Un número Un número Un número Un número compuesto es un número entero mayor que 1 que tiene factores  es un número entero mayor que 1 que tiene factores  es un número entero mayor que 1 que tiene factores  es un número entero mayor que 1 que tiene factores 

además de 1 y sí mismo.  Por ejemplo, 4 es compuesto porque tiene de factor a 2.además de 1 y sí mismo.  Por ejemplo, 4 es compuesto porque tiene de factor a 2.además de 1 y sí mismo.  Por ejemplo, 4 es compuesto porque tiene de factor a 2.además de 1 y sí mismo.  Por ejemplo, 4 es compuesto porque tiene de factor a 2.    

¡Inténtalo! 
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Dijimos, 6 es compuesto, y podemos escribirlo como un Dijimos, 6 es compuesto, y podemos escribirlo como un Dijimos, 6 es compuesto, y podemos escribirlo como un Dijimos, 6 es compuesto, y podemos escribirlo como un productoproductoproductoproducto de  de  de  de 

dos de sus factores, comodos de sus factores, comodos de sus factores, comodos de sus factores, como    

6 2 3= ×     

AnAnAnAntes, dijimos quetes, dijimos quetes, dijimos quetes, dijimos que    

                                12 6 2= ×     

Ahora, decimos queAhora, decimos queAhora, decimos queAhora, decimos que    

12 2 3 2= × ×     

Sólo Sólo Sólo Sólo sustituimossustituimossustituimossustituimos algo igual a 6 donde el número 6 estaba. algo igual a 6 donde el número 6 estaba. algo igual a 6 donde el número 6 estaba. algo igual a 6 donde el número 6 estaba.    

Ahora, el número 12, escrito como Ahora, el número 12, escrito como Ahora, el número 12, escrito como Ahora, el número 12, escrito como     

12 2 3 2= × ×     

tiene dos factores,tiene dos factores,tiene dos factores,tiene dos factores,    2, y un fa2, y un fa2, y un fa2, y un factor 3.ctor 3.ctor 3.ctor 3.    

            

Escrito de esa manera, Escrito de esa manera, Escrito de esa manera, Escrito de esa manera, ¡¡¡¡12 es un producto de sólo 12 es un producto de sólo 12 es un producto de sólo 12 es un producto de sólo 

factores primos!factores primos!factores primos!factores primos!    

    

Una manera útil de  calcular los factores de un número en Una manera útil de  calcular los factores de un número en Una manera útil de  calcular los factores de un número en Una manera útil de  calcular los factores de un número en 

primos es creando un diagrama de un primos es creando un diagrama de un primos es creando un diagrama de un primos es creando un diagrama de un árbol de factoresárbol de factoresárbol de factoresárbol de factores....    

EjemploEjemploEjemploEjemplo    

EscribEscribEscribEscribeeee 72 como un producto de sus factores primos. 72 como un producto de sus factores primos. 72 como un producto de sus factores primos. 72 como un producto de sus factores primos.    

SoluSoluSoluSoluciónciónciónción    

Lo resolveremos con el método del árbol de factores.Lo resolveremos con el método del árbol de factores.Lo resolveremos con el método del árbol de factores.Lo resolveremos con el método del árbol de factores.    

Paso 1:Paso 1:Paso 1:Paso 1: Escrib Escrib Escrib Escribeeee el número que quiere el número que quiere el número que quiere el número que quieressss separar en factores. separar en factores. separar en factores. separar en factores.    

72     

Paso 2Paso 2Paso 2Paso 2: Tra: Tra: Tra: Trazazazaza dos “ramas” desde ese número, con factores que multiplican al número de  dos “ramas” desde ese número, con factores que multiplican al número de  dos “ramas” desde ese número, con factores que multiplican al número de  dos “ramas” desde ese número, con factores que multiplican al número de 

arriba.  No usearriba.  No usearriba.  No usearriba.  No usessss nunca el nunca el nunca el nunca el factor 1. factor 1. factor 1. factor 1.    

72     

    

    

    

Paso 3: Paso 3: Paso 3: Paso 3: ContinúContinúContinúContinúaaaa trazando ramas desde cada factor, hasta que alcance trazando ramas desde cada factor, hasta que alcance trazando ramas desde cada factor, hasta que alcance trazando ramas desde cada factor, hasta que alcancessss un número primo.   un número primo.   un número primo.   un número primo.  

MetMetMetMeteeee en un círculo cada fac en un círculo cada fac en un círculo cada fac en un círculo cada factor primo a medida que aparecen.tor primo a medida que aparecen.tor primo a medida que aparecen.tor primo a medida que aparecen.    

8 9  

 

El númEl númEl númEl númerererero 1 no eso 1 no eso 1 no eso 1 no es    ni ni ni ni 

número primo ni número primo ni número primo ni número primo ni 

compuestocompuestocompuestocompuesto 

 

Cada número entero Cada número entero Cada número entero Cada número entero     puede puede puede puede 

escribirseescribirseescribirseescribirse    como un como un como un como un productproductproductproductoooo    de de de de     

factorfactorfactorfactoreeeessss primos.   primos.   primos.   primos.  ÉstÉstÉstÉsta es una a es una a es una a es una 

propiedad muy especial llamada propiedad muy especial llamada propiedad muy especial llamada propiedad muy especial llamada 

¡¡¡¡Teorema Fundamental de Teorema Fundamental de Teorema Fundamental de Teorema Fundamental de 

AritméticaAritméticaAritméticaAritmética!!!!    
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72  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Ahora Ahora Ahora Ahora encuentraencuentraencuentraencuentra lo lo lo los factores de 4, y mets factores de 4, y mets factores de 4, y mets factores de 4, y meteeee en un círculo sus factores primos. en un círculo sus factores primos. en un círculo sus factores primos. en un círculo sus factores primos.    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

Nuestro árbol de factores está ahora completo, pero todavía no hemos terminado el Nuestro árbol de factores está ahora completo, pero todavía no hemos terminado el Nuestro árbol de factores está ahora completo, pero todavía no hemos terminado el Nuestro árbol de factores está ahora completo, pero todavía no hemos terminado el 

problemaproblemaproblemaproblema....    

    

8 9  

2  4  3  3  

8 9  

2  4  3  3  

72  

2  2  

EncuentraEncuentraEncuentraEncuentra los factores de 8 y  los factores de 8 y  los factores de 8 y  los factores de 8 y 

9, y met9, y met9, y met9, y meteeee en círculo los  en círculo los  en círculo los  en círculo los 

factores primos.factores primos.factores primos.factores primos.    

 Sauce llorónSauce llorónSauce llorónSauce llorón    
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Paso 4:Paso 4:Paso 4:Paso 4:        EscribEscribEscribEscribeeee como un producto de primos. como un producto de primos. como un producto de primos. como un producto de primos.    

    Vemos que nuestro producto final Vemos que nuestro producto final Vemos que nuestro producto final Vemos que nuestro producto final es igual a es igual a es igual a es igual a     

72 2 3 3 2 2 2 2 2 3 3= × × × × = × × × ×     

Aquí está Aquí está Aquí está Aquí está pasopasopasopaso----aaaa----paso el método que  acabamos de hacer.paso el método que  acabamos de hacer.paso el método que  acabamos de hacer.paso el método que  acabamos de hacer.    

    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

    

2.2.2.2. SeparaSeparaSeparaSepara en factores cada número usando un árbol de factores, luego  en factores cada número usando un árbol de factores, luego  en factores cada número usando un árbol de factores, luego  en factores cada número usando un árbol de factores, luego escribeescribeescribeescribe el número como un  el número como un  el número como un  el número como un 

productoproductoproductoproducto de factores primos. de factores primos. de factores primos. de factores primos.    

    a)  64a)  64a)  64a)  64                b)  100b)  100b)  100b)  100                c)  36c)  36c)  36c)  36    

    

    

    

    

    

    

    

AlgoritAlgoritAlgoritAlgoritmmmmoooo     

Para encontrar los factores de un númeroPara encontrar los factores de un númeroPara encontrar los factores de un númeroPara encontrar los factores de un número::::    

1.1.1.1. EscribEscribEscribEscribeeee el número que quier el número que quier el número que quier el número que quiereeeessss separar en factores arriba. separar en factores arriba. separar en factores arriba. separar en factores arriba.    

2.2.2.2. Debajo del número, traDebajo del número, traDebajo del número, traDebajo del número, trazazazaza dos rama dos rama dos rama dos ramas.  Los números s.  Los números s.  Los números s.  Los números al final de las ramasal final de las ramasal final de las ramasal final de las ramas serán  serán  serán  serán 

factores cuyo producto es el número de arriba (no usefactores cuyo producto es el número de arriba (no usefactores cuyo producto es el número de arriba (no usefactores cuyo producto es el número de arriba (no usessss los factores 1 ni el número). los factores 1 ni el número). los factores 1 ni el número). los factores 1 ni el número).    

3.3.3.3. Una vez que Una vez que Una vez que Una vez que lleguelleguelleguelleguessss a un número primo,  a un número primo,  a un número primo,  a un número primo, enciérraenciérraenciérraenciérralo en un círculo, y continúlo en un círculo, y continúlo en un círculo, y continúlo en un círculo, y continúaaaa con los  con los  con los  con los 

factores de los números compuestos.factores de los números compuestos.factores de los números compuestos.factores de los números compuestos.    

4.4.4.4. EscribEscribEscribEscribeeee el número como un producto de sus factores primos. el número como un producto de sus factores primos. el número como un producto de sus factores primos. el número como un producto de sus factores primos.    

¡Inténtalo! 

 

 

No importa el orden en el que No importa el orden en el que No importa el orden en el que No importa el orden en el que 

se multipliquen los númerosse multipliquen los númerosse multipliquen los númerosse multipliquen los números    
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El método del árbol de factores es muy útil para hallar los factores primos de un número, pero El método del árbol de factores es muy útil para hallar los factores primos de un número, pero El método del árbol de factores es muy útil para hallar los factores primos de un número, pero El método del árbol de factores es muy útil para hallar los factores primos de un número, pero 

también lo podemos usar para hallar los también lo podemos usar para hallar los también lo podemos usar para hallar los también lo podemos usar para hallar los factores comunes entre dos (o más) números. entre dos (o más) números. entre dos (o más) números. entre dos (o más) números.    

    

Cuando se comparan Cuando se comparan Cuando se comparan Cuando se comparan dos (o más)dos (o más)dos (o más)dos (o más) números: números: números: números:    

• Factores que tieneFactores que tieneFactores que tieneFactores que tienennnn    sólo uno de los números, se llamansólo uno de los números, se llamansólo uno de los números, se llamansólo uno de los números, se llaman    factores únicos....    

• Factores compartidos por los números se llamanFactores compartidos por los números se llamanFactores compartidos por los números se llamanFactores compartidos por los números se llaman    factores comunes....    

• El mayor factor que dos (o más) números comparten es su El mayor factor que dos (o más) números comparten es su El mayor factor que dos (o más) números comparten es su El mayor factor que dos (o más) números comparten es su máximo común factor, o , o , o , o 

su su su su MCF.  Así, el M.  Así, el M.  Así, el M.  Así, el MCCCCFFFF de 4 y 6 es 2. de 4 y 6 es 2. de 4 y 6 es 2. de 4 y 6 es 2.    

    

    

ConsiderConsiderConsiderConsideraaaa el ejemplo s el ejemplo s el ejemplo s el ejemplo siguiente.iguiente.iguiente.iguiente.    

    

EjeEjeEjeEjemplomplomplomplo    

EncuentraEncuentraEncuentraEncuentra el máximo factor común de 90 y 135. el máximo factor común de 90 y 135. el máximo factor común de 90 y 135. el máximo factor común de 90 y 135.    

    

SoluciónSoluciónSoluciónSolución    

La manera más obvia de resolver este problema es hacer una lista de factores de cada La manera más obvia de resolver este problema es hacer una lista de factores de cada La manera más obvia de resolver este problema es hacer una lista de factores de cada La manera más obvia de resolver este problema es hacer una lista de factores de cada 

número, número, número, número, hallarhallarhallarhallar sus factores comunes, y después  sus factores comunes, y después  sus factores comunes, y después  sus factores comunes, y después determinardeterminardeterminardeterminar cuál es el factor más grande.   cuál es el factor más grande.   cuál es el factor más grande.   cuál es el factor más grande.      

    

FFFFactores de 90:  1,actores de 90:  1,actores de 90:  1,actores de 90:  1,    2,2,2,2,    3,3,3,3,    5,5,5,5,    9,9,9,9,    10,10,10,10,    18,18,18,18,    30,30,30,30,    45454545,,,,    90909090    

Factores de Factores de Factores de Factores de 135:  135:  135:  135:  1,1,1,1,    3,3,3,3,    5,5,5,5,    9,9,9,9,    15,15,15,15,    27,27,27,27,    45454545,,,,    135135135135    

    

Entonces vemos que 45 es el MEntonces vemos que 45 es el MEntonces vemos que 45 es el MEntonces vemos que 45 es el MCCCCF de 90 y 135.F de 90 y 135.F de 90 y 135.F de 90 y 135.    

    

Sin embargo, no es eficiente hacer la lista de cada factor de 90 y 135.  Sin embargo, no es eficiente hacer la lista de cada factor de 90 y 135.  Sin embargo, no es eficiente hacer la lista de cada factor de 90 y 135.  Sin embargo, no es eficiente hacer la lista de cada factor de 90 y 135.  Además esAdemás esAdemás esAdemás es fácil  fácil  fácil  fácil 

olvidarseolvidarseolvidarseolvidarse de de de de factores, y factores, y factores, y factores, y hacer errores al usar este método.  hacer errores al usar este método.  hacer errores al usar este método.  hacer errores al usar este método.     Por suerte, hay una manera más Por suerte, hay una manera más Por suerte, hay una manera más Por suerte, hay una manera más 

fácil de resolver este problema que usa árboles de factores y fácil de resolver este problema que usa árboles de factores y fácil de resolver este problema que usa árboles de factores y fácil de resolver este problema que usa árboles de factores y diagramasdiagramasdiagramasdiagramas de Venn de Venn de Venn de Venn....    

 

 

El otro método:El otro método:El otro método:El otro método:    

Paso 1: Paso 1: Paso 1: Paso 1: SeparaSeparaSeparaSepara en factores cada número usando un árbol de factores, y escríb en factores cada número usando un árbol de factores, y escríb en factores cada número usando un árbol de factores, y escríb en factores cada número usando un árbol de factores, y escríbeeeelo como un lo como un lo como un lo como un 

pppproducto de factores primos.roducto de factores primos.roducto de factores primos.roducto de factores primos.    
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PasPasPasPasoooo 2:  2:  2:  2: ClasifiClasifiClasifiClasificacacaca usando un diagrama de Venn  usando un diagrama de Venn  usando un diagrama de Venn  usando un diagrama de Venn     

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

Paso 3:Paso 3:Paso 3:Paso 3:            Con el primer método, encontramos que el Con el primer método, encontramos que el Con el primer método, encontramos que el Con el primer método, encontramos que el MCFMCFMCFMCF era 45.   era 45.   era 45.   era 45.  MiraMiraMiraMira a los factores primos  a los factores primos  a los factores primos  a los factores primos 

comunes de 90 ycomunes de 90 ycomunes de 90 ycomunes de 90 y 135.  Hay 5 y dos 3.  Observ 135.  Hay 5 y dos 3.  Observ 135.  Hay 5 y dos 3.  Observ 135.  Hay 5 y dos 3.  Observaaaa que  que  que  que     

5 3 3 45× × =     

Ésta es la misma respuesta que en el primer método, y es una buena manera de evitar olvidarse de Ésta es la misma respuesta que en el primer método, y es una buena manera de evitar olvidarse de Ésta es la misma respuesta que en el primer método, y es una buena manera de evitar olvidarse de Ésta es la misma respuesta que en el primer método, y es una buena manera de evitar olvidarse de 

factores.factores.factores.factores.    

90  

2  45  

5  9  

3  3  

90 2 5 3 3= × × ×  

135  

5  27  

3  9  

3  3  

135 5 3 3 3= × × ×  

FactorFactorFactorFactores sólo enes sólo enes sólo enes sólo en    

90909090    
FactorFactorFactorFactoreeees s s s sólo esólo esólo esólo en n n n 

135135135135    

FactorFactorFactorFactores ees ees ees en 90 n 90 n 90 n 90 

yyyy 135 135 135 135    

90 2 5 3 3= × × ×  135 5 3 3 3= × × ×  

2  3  5  3  

3  
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1. 1. 1. 1. EncuentraEncuentraEncuentraEncuentra el máximo factor común para cada par de números. el máximo factor común para cada par de números. el máximo factor común para cada par de números. el máximo factor común para cada par de números.    

    

    

a)  a)  a)  a)  72 y10872 y10872 y10872 y108    

    

    

    

    

    

    

b) 70 y 315b) 70 y 315b) 70 y 315b) 70 y 315    

    

    

    

            

    

    

    

Esto será una buena preparación para cuando trabajemos con Esto será una buena preparación para cuando trabajemos con Esto será una buena preparación para cuando trabajemos con Esto será una buena preparación para cuando trabajemos con fraccionesfraccionesfraccionesfracciones....    

    

Después de que Después de que Después de que Después de que tustustustus amigos amigos amigos amigos y tú y tú y tú y tú terminan de jugar al baloncesto, decide terminan de jugar al baloncesto, decide terminan de jugar al baloncesto, decide terminan de jugar al baloncesto, decidessss invitar invitar invitar invitarloslosloslos a todos a  a todos a  a todos a  a todos a tu casa tu casa tu casa tu casa 

a una parra una parra una parra una parrilladilladilladilladaaaa.  De camino a casa, .  De camino a casa, .  De camino a casa, .  De camino a casa, pasas porpasas porpasas porpasas por la tienda para comprar  la tienda para comprar  la tienda para comprar  la tienda para comprar salchichassalchichassalchichassalchichas y pan.   y pan.   y pan.   y pan.  Observa que Observa que Observa que Observa que 

AlgoritAlgoritAlgoritAlgoritmmmmoooo     

Para hallarPara hallarPara hallarPara hallar el máximo  el máximo  el máximo  el máximo común común común común factor (Mfactor (Mfactor (Mfactor (MCCCCF):F):F):F):    

1.1.1.1. SeparSeparSeparSeparaaaa los factores de cada número, y escríb los factores de cada número, y escríb los factores de cada número, y escríb los factores de cada número, y escríbeeeelo como un producto de factores primos.lo como un producto de factores primos.lo como un producto de factores primos.lo como un producto de factores primos.    

2.2.2.2. OrganiOrganiOrganiOrganizazazaza los factores de cada número usando un diagrama de Venn. los factores de cada número usando un diagrama de Venn. los factores de cada número usando un diagrama de Venn. los factores de cada número usando un diagrama de Venn.    

3.3.3.3. MultipliMultipliMultipliMultiplica ca ca ca todos los números en el todos los números en el todos los números en el todos los números en el centro centro centro centro de la sección de Venn  juntos.  Ede la sección de Venn  juntos.  Ede la sección de Venn  juntos.  Ede la sección de Venn  juntos.  Esto es el Msto es el Msto es el Msto es el MCCCCF.F.F.F.    
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lalalalas s s s salchichassalchichassalchichassalchichas vienen en paquetes de 6, y las bolsas de pan tienen 8 bollitos.   vienen en paquetes de 6, y las bolsas de pan tienen 8 bollitos.   vienen en paquetes de 6, y las bolsas de pan tienen 8 bollitos.   vienen en paquetes de 6, y las bolsas de pan tienen 8 bollitos.  TTTTe dae dae dae dassss cuenta de que  cuenta de que  cuenta de que  cuenta de que 

esto no está bien porque quiereesto no está bien porque quiereesto no está bien porque quiereesto no está bien porque quieressss comprar el mismo número de una cosa que de otra.   comprar el mismo número de una cosa que de otra.   comprar el mismo número de una cosa que de otra.   comprar el mismo número de una cosa que de otra.  TTTTu amigo u amigo u amigo u amigo 

Ramón suRamón suRamón suRamón sugiere que compregiere que compregiere que compregiere que compressss    múltiplesmúltiplesmúltiplesmúltiples paquetes de  paquetes de  paquetes de  paquetes de salchichassalchichassalchichassalchichas y de bollitos de pan para tener el  y de bollitos de pan para tener el  y de bollitos de pan para tener el  y de bollitos de pan para tener el 

mismo número de una cosa y otra. ¿Cómo determinamismo número de una cosa y otra. ¿Cómo determinamismo número de una cosa y otra. ¿Cómo determinamismo número de una cosa y otra. ¿Cómo determinassss el número de paquetes de perritos y de  el número de paquetes de perritos y de  el número de paquetes de perritos y de  el número de paquetes de perritos y de 

bollitos que necesitabollitos que necesitabollitos que necesitabollitos que necesitassss comprar?  comprar?  comprar?  comprar?     

    

PPPPiensaiensaiensaiensas cuántas cuántas cuántas cuántas s s s salchichas salchichas salchichas salchichas tendrátendrátendrátendrássss si compra si compra si compra si comprassss p p p paquetes aquetes aquetes aquetes mmmmúúúúltiplesltiplesltiplesltiples.  .  .  .  TTTTe dae dae dae dassss cuenta de que éste es un  cuenta de que éste es un  cuenta de que éste es un  cuenta de que éste es un 

problema de problema de problema de problema de multiplicaciónmultiplicaciónmultiplicaciónmultiplicación. El número de paquetes que compra. El número de paquetes que compra. El número de paquetes que compra. El número de paquetes que comprassss por 6,  por 6,  por 6,  por 6, tttte da el número de e da el número de e da el número de e da el número de salchichas salchichas salchichas salchichas 

que tendráque tendráque tendráque tendrássss.  Los números de .  Los números de .  Los números de .  Los números de salchichas salchichas salchichas salchichas que puedeque puedeque puedeque puedessss comprar son comprar son comprar son comprar son    

    

6,6,6,6,    12,12,12,12,    18,18,18,18,    24,24,24,24,    30,30,30,30,    36…36…36…36…    

    

Entonces piensa cEntonces piensa cEntonces piensa cEntonces piensa cúantos bollitos de pan necesitaúantos bollitos de pan necesitaúantos bollitos de pan necesitaúantos bollitos de pan necesitassss si compra si compra si compra si comprassss paquetes  paquetes  paquetes  paquetes múmúmúmúltiplesltiplesltiplesltiples. El número de . El número de . El número de . El número de 

paquetes, por 8, paquetes, por 8, paquetes, por 8, paquetes, por 8, tttte da el número de bollitos. Los números de bollitos que puedee da el número de bollitos. Los números de bollitos que puedee da el número de bollitos. Los números de bollitos que puedee da el número de bollitos. Los números de bollitos que puedessss comprar son  comprar son  comprar son  comprar son     

    

8,8,8,8,    16,16,16,16,    24,24,24,24,    32,32,32,32,    40,40,40,40,    48…48…48…48…    

    

LLLLaaaas s s s salchichas salchichas salchichas salchichas vienen en vienen en vienen en vienen en múltiplos de 6, y el pan viene en  de 6, y el pan viene en  de 6, y el pan viene en  de 6, y el pan viene en múltiplos de 8.  de 8.  de 8.  de 8.     

 

• Un Un Un Un múltiplo de un número es el producto de ese número y cualquier número entero  de un número es el producto de ese número y cualquier número entero  de un número es el producto de ese número y cualquier número entero  de un número es el producto de ese número y cualquier número entero 

positivo excepto ceropositivo excepto ceropositivo excepto ceropositivo excepto cero.  Por ejemplo, 20 es un múltiplo de 4 .  Por ejemplo, 20 es un múltiplo de 4 .  Por ejemplo, 20 es un múltiplo de 4 .  Por ejemplo, 20 es un múltiplo de 4 ( )4 5 20× =     

    

    

Como podemos ver, 6 y 8 tienen algunos múltiplos en comúnComo podemos ver, 6 y 8 tienen algunos múltiplos en comúnComo podemos ver, 6 y 8 tienen algunos múltiplos en comúnComo podemos ver, 6 y 8 tienen algunos múltiplos en común    

MúltiploMúltiploMúltiploMúltiplos de 6:s de 6:s de 6:s de 6:        6,6,6,6,    12,12,12,12,    18,18,18,18,    24242424,,,,    30,30,30,30,    36,36,36,36,    42,42,42,42,    48484848…………    

Múltiplos de 8:Múltiplos de 8:Múltiplos de 8:Múltiplos de 8:        8,8,8,8,    16,16,16,16,    24242424,,,,    32,32,32,32,    40,40,40,40,    48484848,,,,    56,56,56,56,    72…72…72…72…    

 

    

Vemos que 6 y 8 tiVemos que 6 y 8 tiVemos que 6 y 8 tiVemos que 6 y 8 tieeeenen de múltiplos a 24 y 48.  Estos son nen de múltiplos a 24 y 48.  Estos son nen de múltiplos a 24 y 48.  Estos son nen de múltiplos a 24 y 48.  Estos son múltiplos comunesmúltiplos comunesmúltiplos comunesmúltiplos comunes. En nuestro problema, . En nuestro problema, . En nuestro problema, . En nuestro problema, 

los múltiplos comunes ocurren cuando tenemos el mismo número de los múltiplos comunes ocurren cuando tenemos el mismo número de los múltiplos comunes ocurren cuando tenemos el mismo número de los múltiplos comunes ocurren cuando tenemos el mismo número de salcsalcsalcsalchichas hichas hichas hichas y de bollitos de pan. y de bollitos de pan. y de bollitos de pan. y de bollitos de pan. 

El menor múltiplo que estos números comparten es elEl menor múltiplo que estos números comparten es elEl menor múltiplo que estos números comparten es elEl menor múltiplo que estos números comparten es el mínimo común múltiplo. 
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• El múltiplo  menor que dos números tienen se llama  el El múltiplo  menor que dos números tienen se llama  el El múltiplo  menor que dos números tienen se llama  el El múltiplo  menor que dos números tienen se llama  el mínimo común múltiplo, o o o o 

MCM. 

   

Entonces, puedeEntonces, puedeEntonces, puedeEntonces, puedessss comprar 24  comprar 24  comprar 24  comprar 24 salchichassalchichassalchichassalchichas y bollitos de pan. Es d y bollitos de pan. Es d y bollitos de pan. Es d y bollitos de pan. Es decir, si compraecir, si compraecir, si compraecir, si comprassss 4 paquetes de  4 paquetes de  4 paquetes de  4 paquetes de 

salchichassalchichassalchichassalchichas y 3 paquetes de bollos de pan, terminará y 3 paquetes de bollos de pan, terminará y 3 paquetes de bollos de pan, terminará y 3 paquetes de bollos de pan, terminarássss con 24 de cada.  Esto es porque  con 24 de cada.  Esto es porque  con 24 de cada.  Esto es porque  con 24 de cada.  Esto es porque     

4 6 3 8 24× = × = ....    

EjemploEjemploEjemploEjemplo    

EncuentraEncuentraEncuentraEncuentra el MCM de 12 y 20 el MCM de 12 y 20 el MCM de 12 y 20 el MCM de 12 y 20    

SoluciónSoluciónSoluciónSolución    

Usando el método más obvio, podemos hacer una lista de los múltipUsando el método más obvio, podemos hacer una lista de los múltipUsando el método más obvio, podemos hacer una lista de los múltipUsando el método más obvio, podemos hacer una lista de los múltiplos de cada número.los de cada número.los de cada número.los de cada número.    

MúltiplosMúltiplosMúltiplosMúltiplos de 12 son:   de 12 son:   de 12 son:   de 12 son:  12,12,12,12,   24,   48,      24,   48,      24,   48,      24,   48,   60606060,   72, … ,   72, … ,   72, … ,   72, …     

Múltiplos de 20 son:  20,   40,   Múltiplos de 20 son:  20,   40,   Múltiplos de 20 son:  20,   40,   Múltiplos de 20 son:  20,   40,   60606060,   80,   100, …,   80,   100, …,   80,   100, …,   80,   100, …    

    Nuestro mínimo común múltiplo es 60.Nuestro mínimo común múltiplo es 60.Nuestro mínimo común múltiplo es 60.Nuestro mínimo común múltiplo es 60.    

 

 

 

 

Veamos si esto funcionaVeamos si esto funcionaVeamos si esto funcionaVeamos si esto funciona    

Factores de 12:Factores de 12:Factores de 12:Factores de 12:                1,1,1,1,    2,2,2,2,    3,3,3,3,    4444,,,,    6,6,6,6,    12121212    

Factores de 20:Factores de 20:Factores de 20:Factores de 20:                1,1,1,1,    2,2,2,2,    4444,,,,    5,5,5,5,    10,10,10,10,    20.20.20.20.    

    

4 es el 4 es el 4 es el 4 es el MCFMCFMCFMCF.  .  .  .      

12 20 240

240 4 60

× =
÷ =     

    

¡Sí¡Sí¡Sí¡Sí,,,, funciona!  Puede funciona!  Puede funciona!  Puede funciona!  Puedessss usar este hecho para verificar  usar este hecho para verificar  usar este hecho para verificar  usar este hecho para verificar ttttu respuesta cuando halleu respuesta cuando halleu respuesta cuando halleu respuesta cuando hallessss el MCM de dos  el MCM de dos  el MCM de dos  el MCM de dos 

números.números.números.números.    

 

 

 

El MCM de dos números es el  producto de esos El MCM de dos números es el  producto de esos El MCM de dos números es el  producto de esos El MCM de dos números es el  producto de esos 

dos números dividido  por su dos números dividido  por su dos números dividido  por su dos números dividido  por su MCFMCFMCFMCF....    
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4.  4.  4.  4.  EncuentraEncuentraEncuentraEncuentra el  el  el  el mínimo común múltiplomínimo común múltiplomínimo común múltiplomínimo común múltiplo de cada par de números. de cada par de números. de cada par de números. de cada par de números.    

a)  8 y 16a)  8 y 16a)  8 y 16a)  8 y 16    

    

    

    

    

b)  b)  b)  b)  24 y 84 24 y 84 24 y 84 24 y 84     

    

    

    

    

c)  13 yc)  13 yc)  13 yc)  13 y    

    

    

    

    

    

    

    

El MCM será muy útil para las fracciones.El MCM será muy útil para las fracciones.El MCM será muy útil para las fracciones.El MCM será muy útil para las fracciones.    

    

Cuando planeaCuando planeaCuando planeaCuando planeassss    ttttu u u u parrilladaparrilladaparrilladaparrillada, , , , tttte dae dae dae dassss cuenta de que  cuenta de que  cuenta de que  cuenta de que ttttus amigos tienen mucha hambre.  Cada persona us amigos tienen mucha hambre.  Cada persona us amigos tienen mucha hambre.  Cada persona us amigos tienen mucha hambre.  Cada persona 

querrá comer 3 querrá comer 3 querrá comer 3 querrá comer 3 salchichassalchichassalchichassalchichas.  Como había 12 personas jugando, .  Como había 12 personas jugando, .  Como había 12 personas jugando, .  Como había 12 personas jugando, tttte dae dae dae dassss cuenta de que 24  cuenta de que 24  cuenta de que 24  cuenta de que 24 salsalsalsalchichas chichas chichas chichas no no no no 

serán suficientes.  Si cada persona come 3 serán suficientes.  Si cada persona come 3 serán suficientes.  Si cada persona come 3 serán suficientes.  Si cada persona come 3 salchichassalchichassalchichassalchichas, necesitará, necesitará, necesitará, necesitarássss por lo menos 36.  Como quiere por lo menos 36.  Como quiere por lo menos 36.  Como quiere por lo menos 36.  Como quieressss    

tener el mismo número de tener el mismo número de tener el mismo número de tener el mismo número de salchichas salchichas salchichas salchichas que de bollitos de pan, decideque de bollitos de pan, decideque de bollitos de pan, decideque de bollitos de pan, decidessss comprar 48 de cada uno.   comprar 48 de cada uno.   comprar 48 de cada uno.   comprar 48 de cada uno.  

¿Cuánta¿Cuánta¿Cuánta¿Cuántas s s s salchichas salchichas salchichas salchichas quedarán de sobra si cada persona quedarán de sobra si cada persona quedarán de sobra si cada persona quedarán de sobra si cada persona come 3 come 3 come 3 come 3 salchichassalchichassalchichassalchichas????    

    

¡Inténtalo! 
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Es unEs unEs unEs unaaaa simple resta.  Hay 48  simple resta.  Hay 48  simple resta.  Hay 48  simple resta.  Hay 48 salchichassalchichassalchichassalchichas en total, y comerán 36 de ell en total, y comerán 36 de ell en total, y comerán 36 de ell en total, y comerán 36 de ellaaaas.  Entonces, el número de s.  Entonces, el número de s.  Entonces, el número de s.  Entonces, el número de 

salchichassalchichassalchichassalchichas sobrantes es  sobrantes es  sobrantes es  sobrantes es     

48 36 12− = ....    

Aunque este problema parece simple, Aunque este problema parece simple, Aunque este problema parece simple, Aunque este problema parece simple, de de de de lo que no nos damos cuenta es que el problemalo que no nos damos cuenta es que el problemalo que no nos damos cuenta es que el problemalo que no nos damos cuenta es que el problema al principio  al principio  al principio  al principio 

era así: era así: era así: era así:     

48 12 3− × ....    

Es porque comenzamos con 48 Es porque comenzamos con 48 Es porque comenzamos con 48 Es porque comenzamos con 48 salchichassalchichassalchichassalchichas y 12 personas que querían 3  y 12 personas que querían 3  y 12 personas que querían 3  y 12 personas que querían 3 salchichassalchichassalchichassalchichas cada un cada un cada un cada unaaaa.  Cuando .  Cuando .  Cuando .  Cuando 

observamos este problema, nuestroobservamos este problema, nuestroobservamos este problema, nuestroobservamos este problema, nuestro primer instinto  primer instinto  primer instinto  primer instinto es hacer las operaciones de izquierda a derecha.  es hacer las operaciones de izquierda a derecha.  es hacer las operaciones de izquierda a derecha.  es hacer las operaciones de izquierda a derecha.  

Si hSi hSi hSi hacemos eso, terminamos con la siguiente respuesta:acemos eso, terminamos con la siguiente respuesta:acemos eso, terminamos con la siguiente respuesta:acemos eso, terminamos con la siguiente respuesta:    

48 12 3

36 3 108

− ×

× =
    

Sin embargo, sabemos que eso no es correcto porque nuestra respuesta debe ser menor que el Sin embargo, sabemos que eso no es correcto porque nuestra respuesta debe ser menor que el Sin embargo, sabemos que eso no es correcto porque nuestra respuesta debe ser menor que el Sin embargo, sabemos que eso no es correcto porque nuestra respuesta debe ser menor que el 

número de número de número de número de salchichassalchichassalchichassalchichas con los que empezamos que era 48. Esto muestra que debemos tene con los que empezamos que era 48. Esto muestra que debemos tene con los que empezamos que era 48. Esto muestra que debemos tene con los que empezamos que era 48. Esto muestra que debemos tener algunas r algunas r algunas r algunas 

reglas para el orden a seguir en matemáticas. Así pues, aprenderemos el orden correreglas para el orden a seguir en matemáticas. Así pues, aprenderemos el orden correreglas para el orden a seguir en matemáticas. Así pues, aprenderemos el orden correreglas para el orden a seguir en matemáticas. Así pues, aprenderemos el orden correccccto de hacer las to de hacer las to de hacer las to de hacer las 

operacionesoperacionesoperacionesoperaciones    

Una regla que los matemáticos decidieron es que la multiplicación viene antes que la suma.  ¿Y las Una regla que los matemáticos decidieron es que la multiplicación viene antes que la suma.  ¿Y las Una regla que los matemáticos decidieron es que la multiplicación viene antes que la suma.  ¿Y las Una regla que los matemáticos decidieron es que la multiplicación viene antes que la suma.  ¿Y las 

otras operaciones, como la divisiónotras operaciones, como la divisiónotras operaciones, como la divisiónotras operaciones, como la división y la resta?   y la resta?   y la resta?   y la resta?      

    

Los matemáticos se han puesto de acuerdo en el siguiente orden de operaciones:Los matemáticos se han puesto de acuerdo en el siguiente orden de operaciones:Los matemáticos se han puesto de acuerdo en el siguiente orden de operaciones:Los matemáticos se han puesto de acuerdo en el siguiente orden de operaciones:    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

OrdenOrdenOrdenOrden    de operacde operacde operacde operacionionionioneeeessss    

1.1.1.1. SimplifSimplifSimplifSimplificar expresicar expresicar expresicar expresionionionioneeeessss entre entre entre entre    ParéntesiParéntesiParéntesiParéntesis.s.s.s.    

2.2.2.2. EvaluaEvaluaEvaluaEvaluar Er Er Er Exponentxponentxponentxponenteeeessss....    

3.3.3.3. Hacer toda Hacer toda Hacer toda Hacer toda MultiplicacióMultiplicacióMultiplicacióMultiplicaciónnnn    y/oy/oy/oy/o    DivisióDivisióDivisióDivisiónnnn    dededede    izquierda izquierda izquierda izquierda aaaa derech derech derech derechaaaa....    

4.4.4.4. Hacer toda Hacer toda Hacer toda Hacer toda Suma Suma Suma Suma y/oy/oy/oy/o    RestaRestaRestaResta    dededede    izquierda a derechaizquierda a derechaizquierda a derechaizquierda a derecha. . . .     

AlgoritmoAlgoritmoAlgoritmoAlgoritmo    
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Una manera que podemos recordar el orden correcto para calcular Una manera que podemos recordar el orden correcto para calcular Una manera que podemos recordar el orden correcto para calcular Una manera que podemos recordar el orden correcto para calcular expresionesexpresionesexpresionesexpresiones es usando una de las  es usando una de las  es usando una de las  es usando una de las 

siguientes frasessiguientes frasessiguientes frasessiguientes frases (en inglés) (en inglés) (en inglés) (en inglés)::::    

““““PPPPlease lease lease lease EEEExcuse xcuse xcuse xcuse MMMMy y y y DDDDear ear ear ear AAAAunt unt unt unt SSSSally,” o, si prefiere, “ally,” o, si prefiere, “ally,” o, si prefiere, “ally,” o, si prefiere, “PEMDASPEMDASPEMDASPEMDAS.”.”.”.”    

    

PPPPleaseleaseleaselease            PPPParéntesisaréntesisaréntesisaréntesis    

EEEExcusexcusexcusexcuse            EEEExponentesxponentesxponentesxponentes    

MMMMy y y y DDDDearearearear        MMMMultiplicación o ultiplicación o ultiplicación o ultiplicación o DDDDivisiónivisiónivisiónivisión    

AAAAunt unt unt unt SSSSallyallyallyally        AAAAddddiciónicióniciónición (suma) (suma) (suma) (suma) o o o o    SSSSustracustracustracustraccccciónióniónión (resta) (resta) (resta) (resta)    

    

EjemploEjemploEjemploEjemplo    

SimplifiSimplifiSimplifiSimplificacacaca    4 (6 2)× +     

    SoluciónSoluciónSoluciónSolución    

Primero, vemos que esta expresiónPrimero, vemos que esta expresiónPrimero, vemos que esta expresiónPrimero, vemos que esta expresión tiene multiplicación y suma, y también contiene un par de  tiene multiplicación y suma, y también contiene un par de  tiene multiplicación y suma, y también contiene un par de  tiene multiplicación y suma, y también contiene un par de 

paréntesis.  El orden correcto de las operaciones que usamos es:paréntesis.  El orden correcto de las operaciones que usamos es:paréntesis.  El orden correcto de las operaciones que usamos es:paréntesis.  El orden correcto de las operaciones que usamos es:    

    4 (6 2) 4 8× + = ×     (Suma dentro del paréntesis)(Suma dentro del paréntesis)(Suma dentro del paréntesis)(Suma dentro del paréntesis)    

    32=             (Multiplicación)(Multiplicación)(Multiplicación)(Multiplicación)    

    

        

EjemploEjemploEjemploEjemplo    

SimplifSimplifSimplifSimplificaicaicaica    9 5 3+ ×     

 SoluciónSoluciónSoluciónSolución    

    9 5 3+ × 9 15= +     (Multiplicación)(Multiplicación)(Multiplicación)(Multiplicación)    

    24=             ((((SumaSumaSumaSuma))))    

    

EjemploEjemploEjemploEjemplo    

SimplifiSimplifiSimplifiSimplificacacaca    
25(3 6)−     

    SoluciónSoluciónSoluciónSolución    

    
25(3 6) 5(9 6)− = −     (Exponente dentro de(Exponente dentro de(Exponente dentro de(Exponente dentro del paréntesis)l paréntesis)l paréntesis)l paréntesis)    

    5(3)=             (Resta dentro del paréntesis)(Resta dentro del paréntesis)(Resta dentro del paréntesis)(Resta dentro del paréntesis)    

    =15=15=15=15            (Multiplicación)(Multiplicación)(Multiplicación)(Multiplicación)    

 

 

Aunque no haya el signo Aunque no haya el signo Aunque no haya el signo Aunque no haya el signo ““““× ””””, un , un , un , un 

número al lado del paréntesis número al lado del paréntesis número al lado del paréntesis número al lado del paréntesis 

significa que debesignifica que debesignifica que debesignifica que debessss multiplicar. multiplicar. multiplicar. multiplicar.    
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EjemploEjemploEjemploEjemplo 

SimplifiSimplifiSimplifiSimplificacacaca 
24 3 5 (6 2) 2+ × − − ÷  

 SoluciónSoluciónSoluciónSolución    

   
24 3 5 (6 2) 2+ × − − ÷  

24 3 5 4 2= + × − ÷      (Paréntesis)(Paréntesis)(Paréntesis)(Paréntesis)    

4 3 5 16 2= + × − ÷                     (Exponentes)(Exponentes)(Exponentes)(Exponentes)    

4 15 8= + −                         (Multiplicación y División)(Multiplicación y División)(Multiplicación y División)(Multiplicación y División)    

11=                             ((((SumaSumaSumaSuma y  y  y  y RestaRestaRestaResta))))    

 

 

 Simplifica Simplifica Simplifica Simplifica cada expresión.cada expresión.cada expresión.cada expresión.    

    

5.  5.  5.  5.  
2(4 5)+     

    

    

    

    

6.  6.  6.  6.  
23 2 7 3+ × +     

    

    

    

    

Ahora entendemos queAhora entendemos queAhora entendemos queAhora entendemos que los paréntesis son una manera de agrupar términos.  Nos dicen que  los paréntesis son una manera de agrupar términos.  Nos dicen que  los paréntesis son una manera de agrupar términos.  Nos dicen que  los paréntesis son una manera de agrupar términos.  Nos dicen que 

evaluemos lo que está dentro de ellos primero.  Los paréntesis puedeevaluemos lo que está dentro de ellos primero.  Los paréntesis puedeevaluemos lo que está dentro de ellos primero.  Los paréntesis puedeevaluemos lo que está dentro de ellos primero.  Los paréntesis puedennnn ser diferentes a los que  ser diferentes a los que  ser diferentes a los que  ser diferentes a los que 

acostumbraacostumbraacostumbraacostumbrassss a a a a ver. Una manera común de escribir paréntesis  es así ( )  o con corchetes [ ].   ver. Una manera común de escribir paréntesis  es así ( )  o con corchetes [ ].   ver. Una manera común de escribir paréntesis  es así ( )  o con corchetes [ ].   ver. Una manera común de escribir paréntesis  es así ( )  o con corchetes [ ].  Aunque Aunque Aunque Aunque 

cada par de paréntesis sea diferente del otro, significacada par de paréntesis sea diferente del otro, significacada par de paréntesis sea diferente del otro, significacada par de paréntesis sea diferente del otro, significannnn lo mismo.  A veces usamos diferentes  lo mismo.  A veces usamos diferentes  lo mismo.  A veces usamos diferentes  lo mismo.  A veces usamos diferentes 

paréntesis para leer frases paréntesis para leer frases paréntesis para leer frases paréntesis para leer frases numéricasnuméricasnuméricasnuméricas de manera más fácil. Así,  de manera más fácil. Así,  de manera más fácil. Así,  de manera más fácil. Así, 
2((2 3) (3 1))+ × −  parece mejor  parece mejor  parece mejor  parece mejor 

cuando se escribe como cuando se escribe como cuando se escribe como cuando se escribe como 
2[(2 3) (3 1)]+ × − .  .  .  .      

¡Inténtalo! 
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A veces,  se usan paréntesis, pero no se pueden ver.  Esto pasa cuando usamos una fracción.  Así, la A veces,  se usan paréntesis, pero no se pueden ver.  Esto pasa cuando usamos una fracción.  Así, la A veces,  se usan paréntesis, pero no se pueden ver.  Esto pasa cuando usamos una fracción.  Así, la A veces,  se usan paréntesis, pero no se pueden ver.  Esto pasa cuando usamos una fracción.  Así, la 

expresión expresión expresión expresión 
7 1

9 5

+
−

 significa realmente  significa realmente  significa realmente  significa realmente (7 1) (9 5)+ ÷ − .  Sabemos cómo simplificar expresiones de esta .  Sabemos cómo simplificar expresiones de esta .  Sabemos cómo simplificar expresiones de esta .  Sabemos cómo simplificar expresiones de esta 

forma.  Observforma.  Observforma.  Observforma.  Observaaaa q q q que una fracción es otra manera de mostrar la división.  Exploraremos esto más ue una fracción es otra manera de mostrar la división.  Exploraremos esto más ue una fracción es otra manera de mostrar la división.  Exploraremos esto más ue una fracción es otra manera de mostrar la división.  Exploraremos esto más 

tarde. tarde. tarde. tarde.     

    

        UsUsUsUsaaaa la fracción usando paréntesis ( ) y el  la fracción usando paréntesis ( ) y el  la fracción usando paréntesis ( ) y el  la fracción usando paréntesis ( ) y el ÷  signo. Después simplifi signo. Después simplifi signo. Después simplifi signo. Después simplificacacaca las  las  las  las 

expresiones.expresiones.expresiones.expresiones.    

    

7. 7. 7. 7. 

24 4 2

3 1

− ×
+

                8. 8. 8. 8. 

2(12 6) 10 3

3 2

− − ×
×

    

    

    

    

    

    

    

    

    

    

RepasoRepasoRepasoRepaso    

    

1.1.1.1. MarMarMarMarcacacaca las siguientes definiciones: las siguientes definiciones: las siguientes definiciones: las siguientes definiciones:    

a.a.a.a. ffffactoresactoresactoresactores    

b.b.b.b. pppprimorimorimorimo    

c.c.c.c. ccccompuestoompuestoompuestoompuesto    

d.d.d.d. ffffactores únicosactores únicosactores únicosactores únicos    

e.e.e.e. ffffactores comunesactores comunesactores comunesactores comunes    

f.f.f.f. MMMMáximo áximo áximo áximo ComúnComúnComúnComún    Factor Factor Factor Factor (M(M(M(MCCCCF)F)F)F)    

g.g.g.g. mmmmúltiplosúltiplosúltiplosúltiplos    

h.h.h.h. MMMMínimo Común Múltiplo (MCM)ínimo Común Múltiplo (MCM)ínimo Común Múltiplo (MCM)ínimo Común Múltiplo (MCM)    

    

¡Inténtalo! 



 

Math On the Move 

16161616    

2.2.2.2. MarMarMarMarcacacaca las cajas de “Algoritmo”. las cajas de “Algoritmo”. las cajas de “Algoritmo”. las cajas de “Algoritmo”.    

    

3.3.3.3. Escribe una pregunta que te gustaEscribe una pregunta que te gustaEscribe una pregunta que te gustaEscribe una pregunta que te gustaría hacerría hacerría hacerría hacerlelelele a tu instructor, o algo  a tu instructor, o algo  a tu instructor, o algo  a tu instructor, o algo nnnnuevo que hayas uevo que hayas uevo que hayas uevo que hayas 

aprendido en esta lecciaprendido en esta lecciaprendido en esta lecciaprendido en esta lección.ón.ón.ón.    

    

    

    

    

 

 

Problemas de prácticaProblemas de prácticaProblemas de prácticaProblemas de práctica    
Math On the MoveMath On the MoveMath On the MoveMath On the Move Lección 4 Lección 4 Lección 4 Lección 4    

    

Instrucciones:  EscribInstrucciones:  EscribInstrucciones:  EscribInstrucciones:  Escribeeee las respuestas en la libreta de matemáticas.   las respuestas en la libreta de matemáticas.   las respuestas en la libreta de matemáticas.   las respuestas en la libreta de matemáticas.  TitulaTitulaTitulaTitula este ejercicio Math On the  este ejercicio Math On the  este ejercicio Math On the  este ejercicio Math On the 

Move Move Move Move –––– Lecc Lecc Lecc Lección 4, Conjuntos A y Bión 4, Conjuntos A y Bión 4, Conjuntos A y Bión 4, Conjuntos A y B    

    

ConjuntoConjuntoConjuntoConjunto A A A A    

1.1.1.1.    VerdaderoVerdaderoVerdaderoVerdadero o  o  o  o FalsoFalsoFalsoFalso: Todos: Todos: Todos: Todos los factores de 24 son primos. los factores de 24 son primos. los factores de 24 son primos. los factores de 24 son primos.    

    

2. 2. 2. 2.     EscribeEscribeEscribeEscribe los   los   los   los  factores primosfactores primosfactores primosfactores primos de los siguientes números (Pista: árboles de factores son  de los siguientes números (Pista: árboles de factores son  de los siguientes números (Pista: árboles de factores son  de los siguientes números (Pista: árboles de factores son 

herramientas útiles)herramientas útiles)herramientas útiles)herramientas útiles)    

a)a)a)a)    55555555            b)  63b)  63b)  63b)  63            c) 144c) 144c) 144c) 144            d)  210d)  210d)  210d)  210    

    

3.3.3.3.    EncuentraEncuentraEncuentraEncuentra    el MFC y MCM de los siguientes paresel MFC y MCM de los siguientes paresel MFC y MCM de los siguientes paresel MFC y MCM de los siguientes pares    

    a)  3 y 5a)  3 y 5a)  3 y 5a)  3 y 5        b)  66 y 165b)  66 y 165b)  66 y 165b)  66 y 165        c) 130 y 182c) 130 y 182c) 130 y 182c) 130 y 182        d) 322 y 1150d) 322 y 1150d) 322 y 1150d) 322 y 1150    

    

e)  13 y 24e)  13 y 24e)  13 y 24e)  13 y 24        f)  41 y 42f)  41 y 42f)  41 y 42f)  41 y 42        g)  98 y 100g)  98 y 100g)  98 y 100g)  98 y 100        h) 12 y 120h) 12 y 120h) 12 y 120h) 12 y 120    

    

ConjunConjunConjunConjunttttoooo B B B B    

1.1.1.1.    ¿Existe un máximo ¿Existe un máximo ¿Existe un máximo ¿Existe un máximo común común común común factor de 3 y 13 ?  Explifactor de 3 y 13 ?  Explifactor de 3 y 13 ?  Explifactor de 3 y 13 ?  Explicacacaca por qué o por qué no. por qué o por qué no. por qué o por qué no. por qué o por qué no.    
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2.2.2.2.    EncuentraEncuentraEncuentraEncuentra el M el M el M el MCCCCF yF yF yF y el MCM de 36, 60, y 84. el MCM de 36, 60, y 84. el MCM de 36, 60, y 84. el MCM de 36, 60, y 84.    

((((PistaPistaPistaPista: Usa: Usa: Usa: Usa el siguiente diagrama de Venn.  El producto de todos los números en el diagrama  el siguiente diagrama de Venn.  El producto de todos los números en el diagrama  el siguiente diagrama de Venn.  El producto de todos los números en el diagrama  el siguiente diagrama de Venn.  El producto de todos los números en el diagrama 

de Venn es el MCM)de Venn es el MCM)de Venn es el MCM)de Venn es el MCM)    

    

    

    

    

    

    

    

    

3.3.3.3.    ¿Cuántos múltiplos tiene el número 7?  ¿Cómo lo sabe¿Cuántos múltiplos tiene el número 7?  ¿Cómo lo sabe¿Cuántos múltiplos tiene el número 7?  ¿Cómo lo sabe¿Cuántos múltiplos tiene el número 7?  ¿Cómo lo sabessss????    

    

    

    

    

1.  1.  1.  1.      a)  1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24a)  1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24a)  1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24a)  1, 2, 3, 4, 6, 8, 12, 24    

    b)  1, 2, 5,b)  1, 2, 5,b)  1, 2, 5,b)  1, 2, 5, 10 10 10 10    

    c)  1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36c)  1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36c)  1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36c)  1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36    

    

2.2.2.2.    a)  a)  a)  a)  2 2 2 2 2 2 64× × × × × =     

    b)  b)  b)  b)  2 2 5 5 100× × × =     

    c)  c)  c)  c)  2 2 3 3 36× × × =     

    

3.3.3.3.    a)  a)  a)  a)                          b)b)b)b)    

    

    

    

    

    

    

36 60 

84 

78 108 

2 2 2 

3 3 

3 3 

3 
2 

7 
5 

70 315 

2 2 3 3 36× × × =  7 5 35× =  

Respuestas a 

Inténtalo 
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4.4.4.4.    a)  16a)  16a)  16a)  16                b)  168b)  168b)  168b)  168                c)  221c)  221c)  221c)  221    

    

5.  5.  5.  5.  ( )2 24 5 9 81+ = =                 6.  6.  6.  6.  
23 2 7 3 9 14 3 26+ × + = + + =     

7.  7.  7.  7.  ( ) ( ) ( )
2

24 4 2
4 4 2 3 1 16 8 4 8 4 2

3 1

− × = − × ÷ + = − ÷ = ÷ =
+

    

8.  8.  8.  8.  
( ) ( ) ( )

2
2

2

12 6 10 3
12 6 10 3 3 2

3 2

6 30 6

6 6 1

− − ×
 = − − × ÷ ×
 ×

 − ÷ 

÷ =

    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
    

    

    

        

    

    

Fin de la lección 4Fin de la lección 4Fin de la lección 4Fin de la lección 4

 

 




